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Bevezeto

a) Egy vonat 200 méter hosszl és 160 km/h sebességgel halad el Bob mellett. Mennyi ideig tart ez?

b) Ugyanez a vonat egy 150 méter hosszu alaguton halad at. Mennyi ideig lesz a vonat az alagutban, ha 200 km/h
sebességgel halad?

c) Egy alagutat 4 év alatt tud kifarni egy farépajzs. Egy masik furépajzsnak ehhez 5 év kell. Mennyi id6 alatt készil el
az alagut, ha a két firépajzs az alagut két végén egyszerre kezdi a munkat és egy(tt dolgoznak?

d) Egy viztarolo6t két vezetéken keresztiil lehet vizzel feltélteni. Az A-vezetéken keresztll 7 nap alatt telik meg vizzel a
viztarold, a B-vezetéken keresztill pedig 9 nap alatt. Hany nap alatt telik meg akkor, ha mindkét csévén keresztil
egyszerre toltik fel? Hany nap alatt telik meg akkor, ha mindkét vezetéken keresztll egyszerre téltik, de
meghibasodas miatt az A-vezeték 2 napon keresztil nem hasznalhat6?

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

a) Egy traktor 5 éra alatt tud felszantani egy foldteriletet. Egy masik traktornak ugyanez 7 éraba telik. Mennyi id6
alatt szantja fel a foldterUletet a két traktor egyitt?

b) Egy masik féldteriiletet egy traktor 6 6ra alatt szant fel egyedil. Mennyi ideig tartana ez a masik traktornak, ha
egyltt 144 perc?

c) Egy viztarolét két vezetéken keresztll lehet vizzel feltdlteni. Az egyik vezetéken keresztll 6 nap alatt telne meg
vizzel, a masik vezetéken keresztlil 4 nap alatt. Hany nap alatt telik meg akkor, ha mindkét vezetéken egyszerre
kezdik feltélteni?

d) A viztarold vizét a végében all6 duzzasztdgat zsilipjein keresztiil engedik le, ahol a lezidolé viz aramot termel. A
viztarolo teljes kiliritéséhez 5 napra van sziikség. Mennyi idd alatt telik meg a viztarold, ha mindkét vezetéken at
folyamatosan téltik fol, de a zsilipek is nyitva vannak?

e) Egyik alkalommal a viztarolé félig volt tele vizzel. Elkezdték mindkét vezetéken &t feltdlteni, kdzben pedig a
zsilipeken keresztll engedték le a vizet. Két nap elteltével a nagyobb teljesitményl vezeték meghibasodott, ezért
elzartak. A kisebb teljesitmény( vezeték tovabbra is zavartalanul mikédétt. Hany napjuk van megjavitani a méasik
vezetéket, ha a zavartalan aramellatas érdekében a viztarolé nem urilhet ki teljesen?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

a) Egy kétjegyli szam szamjegyeinek a kilénbsége 3. Ha a szamot és a szamjegyek felcserlésével kapott szamot
Osszeadjuk, az 6sszeg 165. Melyik ez a szam?

b) Egy kétjegyl szam szamjegyeinek dsszege 12. Ha a jegyeket felcseréljik, a szam értéke 75%-kal névekszik.
Melyik ez a szam?

c) Egy kétjegyli szam elsé jegye a masodik jegy hdromszorosa. Ha a szamjegyeket felcseréljik, 36-tal kisebb szdmot
kapunk. Melyik ez a kétjegy(li szdm?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Kombinatorika

Egy futéverseny dontéjében 3 versenyz§ ér célba leghamarabb. Hanyféle sorrendben érkezhetnek be?

Egy mésik futbversenyen 6-an kerlltek a déntébe: Olasz, svéjci, francia, német, osztrak, svéd. Hanyféle sorrendben
érkezhetnek célba?

Egy harmadik futdversenyen 7-en kerlltek a déntébe: Olasz, svajci, francia, német, osztrak, svéd, magyar.
a) Hanyféle sorrend lehet, ha tudjuk, hogy a svajci versenyz§ ér elészér célba?

b) Hanyféle sorrend lehet, ha tudjuk, hogy a svajci versenyz8 a negyedik?

¢) Hany olyan sorrend van, amikor a német az elsé és a francia a negyedik?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Itt vannak ezek a szamjegyek: 1,2, 3, 4,5, 6, 7, 8, 9.

a) Hanyféle 6tjegy(i szamot tudunk késziteni bel8lik, ha minden szamjegyet csak egyszer hasznalhatunk f61?

b) Hany olyan 6tjegy(i szamot tudunk késziteni bel8lik, amiben a harmadik szamjegy 7-es, ha minden szamjegyet
csak egyszer hasznalhatunk f6l?

¢) Hany olyan 6tjegy( szamot tudunk késziteni bel6lik, amiben a harmadik szamjegy paros, ha minden szamjegyet
csak egyszer hasznalhatunk f6l?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Bob 6riilten rajong a modern mivészetekért, és elhatarozza, hogy festeget egy kicsit... Minden festményét két szinnel
késziti el, a szineket pedig 9 lehetséges szin kdzil valasztja ki.

a) Hanyféleképpen tud két szint kivalasztani?

b) Bob 36 darab képe kozll 4-et kidllitanak egy mizeumban. Hanyféleképp lehet kivalasztani a 36 darab kép kozil
azt a 4-et amit kiallitanak?

c) Bob 36 darab képe koziil 4-et elajandékoz 4 kiilbnbdz6 miuzeumnak. Hanyféleképpen teheti ezt meg?

d) Egy masik kiallitds megnyit6jan 24 festé volt jelen, akiknek a képeit kidllitottadk. A megnyitén a 24 fest6 mindegyike
mindegyik masik festével koccint. Hany koccintas tértént?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

a) Hanyféleképpen ilhet le 6t ember egymas mellé a padon?

b) Hanyféleképpen llhet le 6t ember kézil harom egymas mellé a padon?

c) Hanyféleképpen valaszthatunk ki 6t ember k6zUl harmat?

d) Egy buszon 20-an utaznak, és az 6t megalléja soran végul minden utas leszall. Hanyféleképpen tehetik ezt meg?

e) Egy nyereményjatékon 20 ember kdzott kisorsolnak 5 ajandékot. Hanyféleképpen lehetséges ez, ha a
nyeremények kilonbdzbek, és egy ember csak egyet kaphat? Hogyha a nyeremények kiildnbdz6ek, de egy ember
tébbet is kaphat? Végul, ha a nyeremények egyformak és egy ember csak egyet kaphat?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Ot lany, Hanna, Luca, Léna, Mira és Lili egyiitt megy moziba, és &t egymas melletti helyre vesznek jegyet.
a) Hanyféleképpen Ulhetnek le egymas mellé?

b) Hanyféleképpen tlhetnek egymas mellé, ha Mira mindenképpen kézépen szeretne Ulni?

c) Hanyféleképpen Ulhetnek egymas mellé, ha Mira mindenképpen a szélén szeretne lni?

d) Hanyféleképpen Ulhetnek le a lanyok, ha Mira és Lili mindenképpen egymas mellé szeretne UIni?

e) Hanyféleképpen llhetnek le a lanyok, ha Hanna és Luca biztosan nem akar egymas mellé Glni?

Hanyféleképpen rakhatunk egymas mellé egy polcra hat kényvet, ha a piros és a kék kényvet nem szeretnénk
egymas mellé rakni. Ezek a kdnyvek: R6zsaszin, sarga, piros, lila, kék, zold

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Hat darab szamkartyank van: 1, 2, 3, 4, 5, 6. Hanyféle hatjegyl szamot tudunk kirakni ezekkel a kartyakkal?
Hat darab szamkartyank van: 7, 7, 8, 8, 8, 8. Hanyféle hatjegyl szamot tudunk kirakni ezekkel a kartyakkal?

12 darab viragot szeretnénk sorban egymas mellé Gltetni. Van kéztlk 5 piros, 4 sarga és 3 lila. Hanyféle lehet8ség
van?

Ezeknek a szamkartyadknak a segitségével nyolcjegyli szamokat készitiink: 4, 4,5, 5,5, 6, 6, 7
a) Osszesen hany nyolcjegyl szam készithet6?
b) Hanyféle paros nyolcjegyl szam készithet6?

Itt vannak ezek a szamjegyek: 1, 2, 3, 4,5, 6, 7, 8.

a) Hanyféle 6tjegyli szam készithetd ezekkel a szamjegyekkel, ha minden szamjegyet csak egyszer hasznalhatunk
fol?

b) Hanyféle 6tjegyli szam készithetd ezekkel a szamjegyekkel, ha minden szamjegyet t6bbszdr is hasznalhatunk?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

1) Ot lany hanyféleképpen iilhet le egy kerek asztal kdré?

2) Hat kiilénbdz48 szin felhasznalasaval szeretnénk hat cikkelybdl allé eserny6ket szinezni. A hat szin: piros, sarga,
z06ld, kék, tirkiz és rézsaszin.

a) Hanyféle kiildnb6z6 szinezésl esernyd készithet§?

b) Hany olyan eset van, amikor a piros és a sarga szinek egymas mellé kerliinek?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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a) Egy domindkészlet azonos méretl domindkbdl all. Minden dominé egyik oldala egy vonallal két részre van osztva.
Az egyes részeken elhelyezett pdttydk szama 0-t6l 6-ig barmi lehet. Minden lehetséges parositasnak Iéteznie kell, de
két egyforma nem lehet egy készletben. Hany darabbdl all egy domindkészlet?

b) Egy allatkert beszerez 4 him és 5 n6stény oroszlant, melyeket egy kisebb és egy nagyobb kifutéban kivannak
elhelyezni a kévetkezd szabdlyok mindegyikének betartdsaval:

1) Haromnal kevesebb oroszlan egyik kifutbban sem lehet.

2) A nagyobb kifutéba tébb oroszlan kerdil, mint a kisebbikbe.

3) Mindkét kifutéban him és néstény oroszlant is el kell helyezni.
4) Egy kifutéban sem lehet tébb him, mint néstény.
Hanyféleképpen helyezhetik el a 9 oroszlant a két kifutoban?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

A0, 1,2, 3, 4,5 szamjegyekbdl négyjegyl szamokat készitlink agy, hogy barmelyik szamjegyet akarhanyszor
felhasznalhatjuk.

a) Hany négyjegyli szam alkothat6?

b) Hany paros szam alkothat6?

¢) Hany 10-zel oszthaté szam alkothat6?

A0, 1,2, 3, 4,5 szamjegyekbdl négyjegyld szamokat készitlink gy, hogy minden szdmjegyet csak egyszer
hasznalhatunk.

a) Hany négyjegyli szam alkothat6?

b) Hany paros szam alkothat6?

¢) Hany 10-zel oszthat6 szam alkothat6?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Tiztagu tarsasag raftingolni indul egy 6tszemélyes, egy haromszemélyes és egy kétszemélyes csénakkal.
a) Hanyféleképpen llhetnek a csénakokba, ha a csénakokon bellil a helyek k6z6t nem tesziink kilénbséget?
b) Hanyféleképpen llhetnek be, ha két ember mindenképpen uyganabban a csénakban szeretne utazni?

Az1,2,3,4,5,6, 7, 8, 9 szamjegyekbdl négyjegyld szamokat készitlink ugy, hogy egy jegyet csak egyszer
hasznalhatunk.

a) Hany olyan szam keletkezik, amelyben két paros és két paratlan szamjegy szerepel?

b) Hany olyan szam készithetd, amiben szerepel a 9-es szamjegy?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Hat szin felhasznalasaval zaszlokat készitlink. A hat szin: fehér, piros, sarga, zold, kék és fekete

a) Hanyféle harom fliggbleges savbdl allé zaszl6 készithetd, ha a szomszédos savok nem lehetnek egyforma
szinliek?

b) Hanyféle harom fligg6leges savbdl allé zaszlé készithetd, ha mindegyik sav mas szin(?

¢) Hanyféle harom fligg6leges savbol allo zaszlé készithetd, ha mindegyik sdv mas szin(, és szerepel benne a piros
szin?

d) Hanyféle harom flggéleges savbdl allé zaszl6 készithetd, ha a szomszédos savok nem lehetnek egyforma
szin(iek, és szerepel benne a piros szin?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY
6. OLDAL


https://www.mateking.hu/matematika-1-gtk-0/kombinatorika/zaszlokeszito-kombinatorika-feladatok

7. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY

Egy csempét hat kiilénbdz6 szinnel szeretnénk kiszinezni Ugy, hogy az egymassal szomszédos tartomanyok mindig
kllénb6z6 szindek legyenek. Hanyféle szinezés lehetséges?

- o

Egy masik csempét harom kilénbdz8 szinnel szeretnénk kiszinezni Ugy, hogy az egymassal szomszédos
tartomanyok mindig kiildnb6z6 szinliek legyenek. Hanyféle szinezés lehetséges?

N
&)

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Az A, B, C és D pontok egy olyan egyenesre illeszkednek, amely parhuzamos az E, F és G pontokra illeszked8
egyenessel.

a) Hany olyan kiilénb6z6 egyenes létezik, amely a pontok kozll legalabb kettére illeszkedik?

b) Hany olyan haromszég van, amelynek a csucsait a 7 pont kdzll valasztjuk ki? (Két haromszdg kilénb6z8, ha
legalabb az egyik csucsukban eltérnek egymastol.)

Egy szabdlyos haromszdg egyik oldalat az A és B pontokkal harom egyenld részre osztottuk, a méasik oldalat a C, D
és E pontokkal négy egyforma szakaszra osztottuk, a harmadik oldalat pedig az F, G, H és | pontokkal 6t egyforma
részre osztottuk. Hany olyan kiildonb6z6 négyszdg van, amelyeknek cslcsai ezek az osztépontok, és az eredeti
haromszdgnek minden oldalan van legaldbb egy csics?

Helyezzlk el a sikon az A, B, C, D, E, F és G pontokat gy, hogy a pontok kdzil barmelyik harmat kivalasztva azok
egy haromsz6g harom cslcsat alkossak. Hany olyan egyenes van a sikban, amely legalabb két ponton atmegy?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Tiz kilénb6z6 szin felhasznalasaval hanyféle kiilbnb6zd 6 cikkelybdl allé eserny§ készithetd, ahol
a) minden cikkely mas szin(i?

b) két szin ismétlédik felvaltva?

c) az egyik szin kétszer szerepel, de a tébbi szin csak egyszer?

Ot lany, Hanna, Luca, Léna, Mira és Olivia leliinek egy kerek asztal kéré.
a) Hanyféle lehet6ség van, ha Luca és Léna mindenképpen egymas mellet akar GIni?
b) Hany lehet6ség van, ha Mira és Olivia nem szeretne egymas mellett GlIni?

8 kiilénbdz§8 szind gydngybdl hanyféle kapocs nélkili nyaklanc készithetd, ahol a piros és a sarga gyéngy egymas
mellet van?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy sifutoveresenyen 8-an vesznek részt, mindegyikiik mas-mas orszagbol.

a) A cél el6tt nem sokkal mar latszik, hogy az utolsé helyen a dan versenyz fog végezni, az els§ harom helyen a
svajci, a francia és a norvég fog osztozni, az olasz pedig a negyedik lesz. Hanyféleképpen érhetnek célba a
versenyz6k?

b) Hanyféleképpen érhetnek célba akkor, ha a 8 versenyzdrél annyit tudunk, hogy nem a svéjci fog nyerni, viszont
nem is a svjaci az utols6?

c) Hanyféleképpen érhet célba a 8 versenyzd, ha tudjuk, hogy a francia biztosan megel6zi a svijcit, az olasz a
harmadik, és a német az utols6?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy 8 f6s barati tarsasag vonattal utazik nyaralni. Mivel kicsit kés6n vették meg a vonatjegyet, olyan hely mér nincs,
ahol mind a 8-an egyutt utazhatndnak. Haromfds, kétfds és egyf6s helyek vannak még szabadon. Egyeddl egyikik
sem szeretne utazni, ezért hdrmas és kettes csoportokban Ulnek le a megmaradt helyekre. Hanyféleképpen tudnak
ilyen csoportokat alkotni?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Egy 8 f6s barati tarsasag vonattal utazik nyaralni. Utkdzben szeretnének beszélgetni, ezért két egymas melletti
négyes blokkba szeretnének (lni, ahol asztal is van.

a) Hanyféleképpen tudnak lelini egy kocsin beliil?
b) Hanyféleképpen tudnak lelini tgy, hogy Anna és Balint egymassal szemben és ablak mellé Uljenek?
c¢) Hanyféleképpen tudnak ledilni Ugy, hogy Anna és Balint egymas mellett, és Anna ablak mellett Gljon?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Van 6t kilénbdz6 szind dobdkockank, egy sarga, egy piros, egy kék, egy z6ld és egy rézsaszin. Sorban egymas utan
mindegyik dobdkockaval egyet dobunk.

a) Hanyféle sorrendben tudunk dobni a kockakkal ugy, hogy nem a piros kockaval kezdink?
b) Hanyféle olyan dobés lehetséges, hogy nem a piros kocka az elsé és a sarga az utols6?

¢) Hanyféle olyan dobas lehetséges, ahol a dobott pontokat is figyelembe vesszik, az els6 dobas 4-es, az utols6
dobas pedig a piros kockaval torténik?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Van 3 kék, 3 z6ld, 3 sarga és 3 piros szin(i dobékockank. Hanyféleképpen tudunk kivalasztani kdzulik 4 kockat agy,

hogy
a) pontosan harom kilénb6z§ szinli kocka legyen?

b) pontosan két kiilénbdz8 szinl kocka legyen?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy tarsasagban van 5 férfi és 5 né. Hanyféleképpen tudnak lelini egy koér alaku asztal kéré, ha
a) férfiak és nék felvaltva Glnek?

b) az egyik férfi mindenképpen egy adott né mellett szeretne lni?

c) két ember a tarsasagban semmiképpen nem szeretne egymas mellett GIni?

d) férfiak és n6k felvaltva liinek és egy férfi semmiképpen nem szeretne egy adott nd mellett Gini.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy nyomozas soran egy hattagu tarsasag (A, B, C, D, E, F) tagjait 3 f{6s csoportokban hallgatjak ki. Minden olyan 3
f6s csoport kihallgatasat megszervezik, amelyben A és B egyiitt nincs jelen. Osszesen hany ilyen csoportos
kihallgatast kell szervezni?

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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Egy séf Uj izek kitalalasan kisérletezik. Az ételek izesitéséhez hatféle fliszer all rendelkezésére: keserd, savanyd,
édes, sos, csipds és fanyar. Hanyféleképp izesitheti az ételeket, hogyha a hatbdl harom- vagy négyféle fliszert
szeretne hasznalni, de az édes és keser(i nem szerepelhet egyszerre?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Hany olyan haromjegyl szam képezhet6 az 1, 2, 3, 4, 5 szamjegyekbdl, amelyikben csupa kilénb6z8 szamjegyek
szerepelnek?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A szébbeli érettségi vizsgan egy osztaly 35 tanuléja kdzll az els6 csoportba éten kerlilnek. Hanyféle sorrendben
felelhet torténelembdl az 5 kivalasztott diak?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Hanyféleképp rendezhetiink sorba 3 kék és 2 piros golyot?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Hany 5-tel oszthat6 6tjegyl szam alkothaté a 0, 1, 2, 3, 4, 5 szamjegyek felhasznalasaval?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Hany 4-gyel oszthat6 hétjegyl szam alkothat6 az 1, 2, 3, 4, 5 szamjegyek felhasznalasaval?

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Hanyféle kilénb6z6 szamot kaphatunk a 222 335 szam szamjegyeinek felcserlésével?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Elemi valdszinliségszamitas és eseményalgebra

Legyen az A esemény, hogy paros szamot dobunk, a B esemény pedig, hogy 2-nél nagyobb szamot dobunk
dobokockaval.

Adjuk meg az aldbbi események valdszinlségeit.
A, B, AUB, ANB, A\B, A

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Legyen az Aesemény, hogy egy dobdkockaval parosat dobunk, a Besemény pedig az, hogy 2-nél nagyobbat.
Flggetlenek-e ezek az események? Kizarbak-e?

b) Egy biztositondl az tgyfelek 70%-anak van autdbiztositasa, 60%-anak lakésbiztositdsa és 90%-uknak a kett6
kézll legaldbb az egyik. Legyen az A esemény, hogy egy Ugyfélnek van autébiztositasa, a Besemény pedig, hogy
van lakasbiztositasa. Fliggetlen-e a két esemény?

c) Egy masik biztositonal az tigyfelek 70%-anak van autébiztositasa és az lgyfelek 20%-a rendelkezik
lakésbiztositassal gy, hogy autobiztositasa nincsen. Hany szazalékuknak van lakésbiztositasa, ha az auté és
lakasbiztositas egymastdl fiiggetlen?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Egy varosban 1000 emberbdl atlag 350-en dohanyoznak, 120-an rendelkeznek valamilyen keringési problémaval
és 400-an vannak, akik a kett6 kézll legaldbb az egyik csoportba tartoznak. Ha egy lakosnak keringési problémai
vannak, mekkora a valészinlisége, hogy dohanyzik?

b) A reggeli és esti hirmisorok kdzUl legaldbb az egyiket egy felmérés szerint a TV néz6k 90%-a megnézi. Aki az esti
hirm(isort nézi 20% eséllyel mar reggel is nézett hirm(isort. A reggeli hirm(isorokat az 6sszes TV néz8 30%-a nézi. Mi
a valészinlisége, hogy ha valaki reggel néz hirmdsort akkor este is?

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

a) Egy 52 lapos francia kartyabdl kihdzunk 5 lapot. Mi a valészinilisége, hogy az elsé és a harmadik lap &sz lesz?
b) Egy 52 lapos francia kartyabdl kintizunk 5 lapot. Mi a val6észinlisége, hogy csak az els6 és a harmadik lap asz?
¢) Egy 52 lapos francia kartyabdl kihtizunk 5 lapot. Mi a valoészin(isége, hogy a lapok kdzt két 4sz lesz?

d) Egy kosarlabdacsapat 9 jatékosbdl all, kézilik 6ten vannak egyszerre a palyan. Mekkora a valoszinlisége, hogy a
két legjobb jatékos egyszerre van a palyan?

e) Egy kosarlabdacsapat 9 jatékosbdl all, kdzilik déten vannak egyszerre a palyan. Mia valészin(isége, hogy a két
legjobb jatékos kézil csak az egyik van a palyan?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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a) Egy telefon biztonsagi kédja 6 szamjegybdl all és minden szamjegy 0-9 barmi lehet. Mi a valészin(isége, hogy ha
nem ismerjik a kddot, akkor elsére kitalaljuk? A kédok hany szazalékéban szerepel az 1,2,3,4,5,6 szamjegyek kozdl
mindegyik?

b) Egy domindkészlet azonos méretld dominokbdl all. Minden dominé egyik oldala egy vonallal két részre van osztva.
Az egyes részeken elhelyezett pottydk szama 0-t6l 6-ig barmi lehet. Minden lehetséges parositasnak léteznie kell, de
két egyforma nem lehet egy készletben. Hany darabbdl all egy domindkészlet?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Két dobokockaval egyszerre dobunk. Mi a valészinlisége, hogy
a) mindkét dobas paros?

b) legfeljebb az egyik dobas paros?

¢) a dobott pontok szorzata paros?

d) a dobott pontok 6sszege paros?

e) a dobott pontok 6sszege legalabb 10?

f) a dobott pontok szorzata 6?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Ot kockaval egyszerre dobunk. Mekkora valészintiséggel lesz mind az 6t dobas 1-es?
b) Ot kockaval egyszerre dobunk. Mekkora valészintiséggel nem lesz egyik dobas sem 1-es?
c) Ot kockaval egyszerre dobunk. Mekkora valésziniiséggel lesz legalabb egy dobas 1-es?

d) Egy varosban 0,2 a val6szinlisége annak, hogy egyik nap esik az esd. Mekkora a valészinlisége, hogy egy héten
minden nap esik?

e) Egy vizsga 100 vizsgazobdl atlag 26-nak nem sikertl. Egyik nap 12-en vizsgaznak. Mi a valdszinlsége, hogy
legalabb egy vizsgazénak nem sikerdl a vizsga?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az 6toslotton 90 darab golydbdl hiznak ki 5 darabot. A golydk 1-t6l 90-ig vannak szamozva. Mi a valészinlsége,
hogy

a) a legkisebb kihtzott szam a 647

b) 6t egymas utani szamot huznak ki?

¢) csak paratlan szamokat hiznak ki?

d) a kihGzott szamok szorzata kett6hatvany?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Egy dobdkockaval hatszor dobunk egymas utan. Mi a valdszinlisége, hogy
a) egyik dobas sem 1-es?

b) csak paros szamokat dobunk?

c) mindegyik dobas kilénb6z48?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy 20 f6s osztalyba 8 fill és 12 lany jar. Kiosztanak kézo6ttiik 10 mozijegyet. Mi a valdszin(isége, hogy
a) ugyanannyi fil kap mozijegyet, mint ahany lany?

b) csak lanyok kapnak mozijegyet?

c) csak fiuk kapnak mozijegyet?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy siterepen az egyik felvono végallomasatél harom sipalya indul. 20 napbdl a fekete palya atlagosan 3 nap van
zarva lavinaveszély miatt, a kék atlagosan 2 nap, mig a piros atlagosan 4 nap egymastél fliggetlentil. Mekkora a
valészinlsége, hogy

a) mindharom palya nyitva van?
b) csak a kék palya van zarva?

C) a piros palya nyitva van?

d) legalabb egy palya nyitva van?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Két dobdkockaval egyszerre dobunk. Legyen az Aesemény, hogy mindkét dobdas paros, a Besemény pedig, hogy a
dobott pontok 6sszege hatnal nem nagyobb. Fliggetlenek-e az események?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

a) Két dobokockaval egyszerre dobunk. Legyen az Aesemény, hogy a dobott pontok 6sszege legalabb tiz, a B
esemény pedig, hogy a dobott pontok szorzata paros. Filiggetlenek-e az események?

b) Két dobokockaval egyszerre dobunk. Legyen az Aesemény, hogy a dobott pontok 6sszege paros, a Besemény,
hogy a dobasok egyike sem nagyobb haromnal. Fliggetlenek-e az események?

c) Két dobodkockaval egyszerre dobunk. Legyen az Aesemény, hogy a dobott pontok 6sszege paros, a Besemény,
hogy a dobott pontok szorzata paros. Fliggetlenek-e az események?

d) Két dobdkockaval egyszerre dobunk. Legyen az Aesemény, hogy van paros dobas, a Besemény, hogy a dobott
pontok &sszege négynél nem nagyobb. Fliggetlenek-e az események?

Megnézem a kapcsol6doé epizédot
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a) Tudjuk, hogy

P(A)=0,6 P(AUB)=0,8 P(ANB)=0,1
P(B) =7

b) Tudjuk, hogy A és B fiiggetlenek, valamint

P(A)=1 P(AuB)=1%

P(B)=? P(AUB)=?

¢) Tudjuk, hogy A és B egymast kizaréak, valamint

P(A)=1 P(AUB) =3

P(B)=? P(AUB)=?

d) Tudjuk, hogy P(A) = 0,4 ¢s P(B) = 0, 7. Kizaré-e A és B?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

a) Négy kockaval dobunk. Mekkora valészinliséggel dobunk az egyik kockaval 4-est, ha a dobott pontok 6sszege 77
b) Tudjuk, hogy

P(A|B)=0,2 P(A)=0,4 P(AUB)=0,8

P(B) =1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

a) Tudjuk, hogy

P(4)=0,6 P(A|B)=0,3 P(B|A)=0,1
P(B) ="

b) Tudjuk, hogy

P(A|B)=0,5 P(BJA)=0,1 P(AUB)=0,9
P(B) ="

c) Tudjuk, hogy A és B események fiiggetlenek, valamint
P(A)=1 P(AUB)=2

P(B)=? P(AUB)=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Teljes valdszinliség tétele és Bayes tétel

a) Egy kiraly gy szeretné izgalmasabbd tenni az elitéltjeinek kivégzését, hogy harom ladikdba helyez 25 arany és 25
ez(st érmét. Ha a kivégzésre szant célszemély aranyat hiz, akkor a varakozassal ellentétben mégsem végzik ki, de
ha eziist6t, akkor igen. A kiraly a nagyobb izgalom kedvéért mindig mashogy osztja szét az érméket a ladakban.
Egyik alkalommal igy:

16 arany 8 arany 1 arany

4 ezist 12 ezlist 9 eziist

A kérdés, hogy mekkora esélye van az elitéltnek a megmenkiilésre.

b) Egy z6ldséges harom helyrél szerez be almakat. Az els6 helyrdl a készlet 20%-at szerzi be, ezek mind jok. A
masodik helyr8l a 30%-at és itt 5% romlott, de nem baj mert ezt is el tudja adni néhany vak éregasszonynak. A
harmadik helyrél a maradék 50%-ot szerzi be, és itt 15% romlott. Kivalasztunk egy almat, amirdl kiderdil, hogy romlott.
Mekkora val6szinliséggel szarmazik a harmas termel6t61?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy biztosité kétféle autdbiztositast forgalmaz, normalt és sportautora kéthetét. Normal biztositast négyszer annyian
kétnek, mint sportautéra kéthet6t. A normal biztositast kdték 2%-a balesetezik egy éven beliil, mig a sportautésoknal
97% nem balesetezik.

a) Egy biztositottat kivalasztva mekkora a valésziniisége, hogy balesetezik?
b) Ha belesetezik, mekkora a valészinlisége, hogy sportautéra kétott biztositasa volt?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy betegség kimutatasahoz sz(révizsgalatot végeznek. A vizsgalat a betegséget az esetek 90%-aban képes
kimutatni. Ugyanakkor megesik, hogy tévesen betegnek diagnosztizal olyanokat is, aki egészséges. Ez az esetek
3%-ban fordul el8. A betegség a lakossag 35%-at érinti. Egy lakosrél a teszt elvégzése soran kideril, hogy
egészséges. Mi a valdszinlisége, hogy valéban az?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy kereskedd 3 termel6tdl szerez be almékat. A vasarolt mennyiség 45%-a az els6 termel6tdl szarmazik, ennek fele
els@ osztalyu. A masodik termelétél az 6sszes mennyiség 35%-at szerzi be, ennek 70%-a elsé osztalyd, mig a
harmadik termel6 csak els6 osztalyu arut szallitott.

Kivalasztunk egy almat és az nem elsd osztalyl. Mennyi a valészinlisége annak, hogy a masodik termel&té|
szarmazik?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Egy biztosité harom irodajaban autébiztositassal rendelkez6 Ggyfelek szama 100, 150 és 250, kdzUlik rendre 70%,
60% és 55% a kdvetkez8 évre meguijitja biztositasat.

a) Egy Ugyfelet véletlenszerlen kivalasztva mekkora valdszinlséggel Ujitia meg a biztositast?
b) Ha egy Ugyfél meguijitja a biztositasat mekkroa valdszinlséggel tartozik az elsé irodahoz?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy Uzletbe harom helyrdl szallitanak egy terméket, amelynek 2%-a selejtes. A masodik helyrél kétszer annyi
terméket szallitanak, mint az elsét6l. A selejtarany az els6 helyrdl szarmazoknal 4%, a masodiknal 2%, mig a
harmadikndl minden szazadik termék selejtes. Egy terméket véletlenszer(ien kivalasztva, mi a valészinlisége, hogy
azt a harmadik helyrdl szallitottak?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy Gzemben harom m(iszakban allitanak eld egy terméket aminek a 2%-a selejtes. Az elsd m(iszak kétszer annyi
terméket allit el§, mint a masodik. A selejtek aranya az els6é mliszakban 2%, a masodiknal 4%, mig a harmadiknal
1%.

Egy terméket kivalasztva mekkora valdszinliséggel készitette a harmadik mlszak?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

A kévetkez6 tablazat az autévezetSk életkor szerinti éves baleseti statisztikait tartalmazza. Ha egy adott évben az
autovezet6 nem okozott balesetet mekkora a val6szintisége, hogy 50 évnél idésebb?

sletkor baleset okozas %-0s megoszlas az 0sszes
valoszinlisege autévezetd kozul

-30 0,06 20%

31-50 0,02 45%

51- 004 35%

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Egy Gzemben harom m(iszakban folyik a termelés. A reggeli mlszak 4.00-t6l 12.00-ig tart és itt 4% esély van a
gépsor meghibasodasara. A délutani mlszakban, ami 12.00-t6l 18.00-ig tart 5% eséllyel térténik meghibasodas, mig
az esti mlszakban, ami 18.00-t6l éjfélig tart a meghibasodas esélye 7%. Mekkora a valdszinlisége, hogy ha egy nap
pontosan egy meghibasodas torténik, akkor az a délelétti miiszakban van?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy alkatrészt szaz darabos tételekben szallitanak. Az egyes tételekben azonos aranyban fordul el§ harom, kett6 és
egy hibas alkatrészt tartalmazé6. Mennyi a valdszinlisége annak, hogy egy tételbél 2 alkatrészt véletlenszer(ien
kivalasztva mindkett6 hibatlan lesz?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel/feladat-teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel-2
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel/feladat-teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel-4
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel/feladat-teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel-5
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel/feladat-teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel-6
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel/feladat-teljes-valoszinuseg-tetele-es-bayes-tetel-7

17. OLDAL
&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY

Egy vizsgan a hallgatok 60%-a els6 éves, 30%-uk méasodéves, a tébbiek fels6bb évesek. Annak a valészinlsége,
hogy egy hallgaté vizsgan elért eredménye legaladbb kdzepes, rendre 6/25, 9/20, és 3/5. Ha egy taldlomra kivalasztott
hallgat6 eredménye kézepesnél gyengébb, akkor mennyi a valészinlisége annak, hogy az illet6 elsé éves?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy terméket 50 darabos csomagolasban szallitanak. Ismert, hogy a csomagok egynegyede egy hibasat, masik
negyede két hibasat tartalmaz, mig a tébbiben nincs hibas. Egy talalomra kivalasztott csomagbdl kivesziink 2
terméket. Mennyi annak a valészinlisége, hogy mindkettd hibatlan?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Egy bizonyos készlléket 10-10 darabos tételben szallitanak. A tételek fele csupa hibatlan készuléket tartalmaz, a
tobbi k6z6tt azonos eséllyel taladlhatd 1 vagy 2 hibast tartalmazo6 tétel. Két késziiléket kivalasztunk egy tételbdl és
mindkett6t hibatlannak talaljuk. Mennyi a valoszinlisége annak, hogy olyan tételbél valasztottunk, amelyben 2 hibas
volt?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Mintavételek tipusai

a) Van egy dobdkocka, aminek 3 oldala kék, 2 oldala sarga és 1 pedig piros. Nézzik meg, mekkora a sansza, hogy 4
dobasbol 2 sarga.

b) Van egy dobdkocka, aminek 3 oldala kék, 2 oldala sarga és 1 pedig piros. Mennyi annak a val6szin(isége, hogy 4
dobasbdl 1 piros.

¢) Egy dobozban van 3 kék, 2 sarga és 1 piros labda. Kivesziink a dobozbdl 4 labdat. Mi a valészinlisége, hogy 1
sarga?

d) Egy dobdkocka 3 oldala kék, 2 oldala sarga és 1 oldala piros. Egymas utan 4-szer dobunk a kockaval. Mi a
valészinlsége, hogy 1 sarga?

e) Egy barban 100-an vannak, k6zilik 60-an lanyok. A vendégek kdzul kivalasztunk 10 embert. Mi a valészinlsége,
hogy 7 lany?

f) Egy barban a vendégek 60%-a lany. A vendégek kdzll kivalasztunk 10 embert. Mi a valészin(isége, hogy 7 lany?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy Uzlet a kdvetkez6 20 napbdl 3 nap zarva tart. Kivalasztunk 5 napot, mi a valészinlisége, hogy 3 nap lesz nyitva?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy bizonyos hénap 30 napjabdl atlag 12 nap szokott esni. Mi a valdszin(isége, hogy egy héten harom nap esik?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy vizsgan a hallgatéknak altalaban 60%-a megbukik. Egy nap 10-en vizsgaznak, mi a valészinlsége, hogy
a) legfeljebb 2-en mennek at?
b) legalabb 2-en mennek at?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy radidteleszkép-rendszer a Fold 8 kiilénbdz6 pontjan elhelyezett teleszk6pbdl all. A rendszer izemképes, ha
legalabb 6 teleszkdp egyszerre mikddik. A kedvezbtlen id6jarasi kérilmények miatt egy adott napon 0,2 annak a
valészinlsége, hogy egy teleszkdp épp nem mUikddik.

a) Mi a val6szinlisége, hogy egy adott napon a rendszer (izemképes?
b) Mi a val6szintisége, hogy egy héten kevesebb, mint 3 nap lizemképes a rendszer?
c) Egy héten varhatdéan hany nap Gzemképes a rendszer?

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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I.) Egy kdnyvérus 6ranként atlag 8 kényvet tud eladni. Mekkora a val6szin(isége, hogy 5 6ra alatt elad legaldbb 50
darabot? Adjunk erre becslést a Markov-egyenl6tlenséggel.

II.) Egy autdpalyén 100 autobdl atlag 12-nél talalnak valamilyen szabalytalansdgot. 10 autét véletlenszer(ien
megallitva, mi a valészin(isége, hogy

a) pontosan két auténél lesz valamilyen szabalytalansag?
b) legfeljebb két auténal lesz szabalytalansag?

c) legalabb két autonal lesz szabdlytalansag?

d) két egymast kdvetd autd szabalytalan?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy kdzvélemény-kutatas soran atlagosan minden 6t6dik ember hajlandé valaszolni a kérdéstinkre. Az egyes
emberek valaszadasi hajlandésaga fliggetlen egymastol. 100 embert megkérdezve...

a) Mennyi a valészinlsége, hogy pontosan 30 valaszt kapunk?
b) Mennyi a valdszinlisége, hogy a 10. megkérdezett ember lesz az elsé valaszadd?

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

A |égitarsasagok altaldban tdbb jegyet adnak el egy jaratra, mint ahany hely a gépen ténylegesen van, mert mindig
van néhany utas, aki végil betegség, késés vagy egyéb ok miatt nem szall fél a gépre. Ezt a jelenséget
tllfoglalasnak nevezik. Egy légitarsasag a 180 fér6helyes gépre 183 darab jegyet szokott eladni. Annak
valészinlsége, hogy egy jeggyel rendelkez§ utas végul mégsem jelenik meg az indulasig 0,04. Mekkora a
valdszinlsége, hogy egy utazas alkalmaval a tulfoglalas miatt van olyan utas, aki nem fér fel a gépre?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Valészinliségi valtozd, varhato érték, széras

Egy céltabla sugara 50 cm. Azt a tavolsagot, hogy ilyen tavol I6viink a céltabla kézéppontjatdl, jeldljiik X -szel.
Tegytk f6l, hogy a céltablat biztosan eltalaljuk.

a) P(X <10) =7
b) P(X < 20) =7?
o P(X <z)=?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

3 darab 10 dollarossal befektetési terveink vannak, egy rulett segitségével. A terv a kbvetkez§: feltesziink 10 dollart a
pirosra. Ha nyer, akkor megduplaztuk a 10 dollart és abbahagyjuk a jatékot. Namost, ha veszit, akkor Gjabb 10 dollart
teszlink a pirosra, és ha ezulttal nyerlink, akkor szintén abbahagyjuk a jatékot. Ha masodszorra sem nyeriink, akkor
az utolsé 10 dollart is felrakjuk a pirosra. A kérdés az, varhatéan mennyi pénziink lesz a tranzakci6 végén.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy magasugré versenyen a versenyz6k 0,8 valoszinliséggel ugorjék at a Iécet. Minden versenyz8 haromszor
probalkozhat. Mivel kénnyen megeshet, hogy nem rajongunk a magasugroé versenyekért, igy nem teljesen alaptalan
az a kérdés, hogy 12 versenyz§ esetén varhatéan hany ugrast kell megtekintenlnk.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Egy dobdkockaval dobunk. Mennyi a dobott szamok varhat6 értéke és szérasa?
b) Két dobokockaval dobunk. Mennyi a dobott szamok 6sszegének varhato értéke és szérasa?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Elemér és Huba egy dobdkocka jatékot jatszanak. Huba annyi dollart ad Elemérnek, amennyi a dobott szam
kétszerese, Elemér pedig annyit ad Hubanak, amennyi a dobott szam négyzete. Melyikiink kedvez a jaték?

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Az 6t6s lottdn, egy hasdbon 5 szamot kell beikszelniink 1-t6l 90-ig. Ha nulla vagy egy szamot talalunk el, akkor nem
nyerlink semmit. Két talalat esetén a nyeremény 700 Ft, harmas talalatnal 10 ezer Ft, négyes esetén 789 ezer Ft, az
6t6s pedig 535 millié Ft-ot fizet. Mennyi a nyereménylnk varhaté értéke?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Két kockaval dobva mennyi a dobott szamok nem nagyobbikanak varhaté értéke?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Két kockaval dobva mennyi a dobott szamok nem nagyobbikanak varhaté értéke?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Egy magasugré versenyen a versenyz6k 0,8 valdszinlséggel ugorjak at a lécet. Minden versenyz6 haromszor
probalkozhat. Mivel kénnyen megeshet, hogy nem rajongunk a magasugroé versenyekért, igy nem teljesen alaptalan
az a kérdés, hogy 12 versenyz§ esetén varhatéan hany ugrast kell megtekintenlnk.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Egy uton 30 nap alatt 12 napon tértént baleset. Ebb6l a 30 napbdl kivalasztunk egy hetet, mi a valészinlsége,
hogy ezen a héten 2 balesetes nap van?

b) Egy Uton 30 napbdl atlag 12 balesetes nap van. Mi a valészinlisége, hogy egy adott héten 2 balesetes nap van?
c) Egy Uton 30 nap alatt atlag 12 baleset térténik. Mi a valészinlsége, hogy egy adott héten 2 baleset van?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy bankba 6ranként atlag 24 igyfél érkezik.

a) Mi a val6szin(isége, hogy 7 perc alatt éppen 2-en érkeznek?

b) Mi a val6szinlisége, hogy 7 perc alatt legfeljebb 2-en érkeznek?
c) Mi a valészinlsége, hogy 5 perc alatt legalabb 2-en érkeznek?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Linearis algebra

Végezzik el az alabbi mlveleteket.

a)3_(5 7 —2)
2 2 1

)-03)

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Adjuk meg az alabbi matrixok transzponalt matrixait!

2 3 5
aaA=|1 4 1
2 5 7
b)B:<5 7 —2)
2 2 1
5 1 7
ogC=11 4 2
7 2 6

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/matrixok
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Végezzik el az alabbi miveleteket.

1
a)3- 3
4
b)
7
4
9(3 2 5)-|1
2
3
dl2]-(4 1 2)
5

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Szamitsuk ki az alabbi két vektor altal bezart szdget.

3 1
a= 1|4 b=11
5 4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Dontsik el, hogy az alabbi vektorok lineérisan figgetelenek vagy 6sszefliggek.

1 2 3
1 0 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Dontsiik el, hogy az alabbi vektorok linearisan fliiggetelenek vagy dsszefliggbek.

1 0 0
0 0 4

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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Toltsiik ki az alabbi tablazatot.

vekiorok megadhato6-e ennyi vektor |megadhaté-e ennyi vektor,
s74ma ugy, hogy fuggetlen legyen |hogy generator-rendszer
R3 -ban legyen R -ban

1

2

3

4

5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Legyena, b, c € R™ vekiorok. Az alabbi 4llitasok kozil melyik igaz?

aa,b, ¢ linearisan fuggetlen, akkora + Q +c, Q + ¢, ¢ is lineérisan flggetlen.

+b+ +c, b + ¢, ¢ generator-rendszer, akkor @, b,cis az.

b) Ha

§S]

I

a

e
|

¢ linedrisan fiiggetlen, akkora — b, b — ¢, ¢ — a is linearisan fuggetlen.

c)

Q C lineédrisan fliggetlen, akkora — Q Q — C is linearisan fliggetlen.

|€ Q

IQ
|®'

Q C linedrisan fuggetlen, akkora, b, c is linearisan figgetlen.

e)H

i H

— b, b — c generator-rendszer, akkor @, b, ¢ is az.

| Q

Megnézem a kapcsolédo epizdédot

a) Bontsuk fel av vektort az @, b és ¢ vektorokkal parhuzamos komponensekre.

4 1

b) Egy sikban vannak-e aza, Q
1 2
—2 —3
1 2 —4

S
I
-
IS
I
)

IS8
|
|
w
[
Il

0
1
1

C vektorok?

IS
I
K=l
I
Ko}
I
|
[y

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
T+ 2x9+ 23 =28
201 + 19 —2x3 =1
201 — 9+ 23 =3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacioéval.

T+ Ty —x3+2x4 =4
T —x3+x4 =2
209 + x4 = 8
ri+x4y=05

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert Gauss eliminaciéval.

T+ Ty —x3+2x4 =4
T —x3+ x4 =2
209 + x4 = 8

1+ =05

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a bazis transzformacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

3r, +2x9 +23=5
b)
T+ xT9+ 13 =3
2x1 + 9 =2

3xr; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/gauss-eliminacio-es-elemi-bazistranszformacio
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszerek-megoldasa-elemi-bazistranszformacioval
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszerek-megoldasa-gauss-eliminacioval
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vegtelen-sok-megoldas-nulla-megoldas-szabadsagfok-bazistranszf
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Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket a Gauss eliminacié segitségével.

a)

T, +axy+x3 =3
201 + a9 =2

31 +2x9+23=5
b)
T1+To+x3=3
2z + a9 = 2

3x; 4+ 229 +x3 =06

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert bazis transzformacié segitségével.
201 — x4 =14

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2x9 + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — by = 2

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Gauss eliminacio segitségével.
201 — x4 =4

201 — X9+ 3x3+ x4 =1

8x; — 2xy + 63 = 6

2x; + 2x9 + 63 — Sy = 2

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Az O és ﬁ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkez6
egyenletrendszernek? A feladatot a bazis transzformacié segitségével oldjuk meg.

T+ 9+ 13 =4
2x1 + 9+ 23 =25
T+ 22y +ax3 =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vegtelen-sok-megoldas-nulla-megoldas-szabadsagfok-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszer-vegtelen-sok-megoldassal-bazistranszf
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egyenletrendszer-vegtelen-sok-megoldassal-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-parameteres-egyenletrendszer-bazistranszf
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Az aés ﬂ paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezd
egyenletrendszernek? A feladatot a Gauss eliminacié segitségével oldjuk meg.

T, +axy+x3 =4
2 + X9+ 23 =25
T, + 2xy + axs = 0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az Q, ﬂ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kdvetkezé
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg bazis transzformaciéval)

T+ Ty + 223 + T4 = B
Ty+2x34+ 14 =1

2x9 + 43 +yxy =4
3xy + 623 4+ 314 = @

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Az o, ﬁ és 7y paraméterek milyen értékeire lesz nulla darab, egy darab illetve végtelen sok megoldasa a kévetkezé
egyenletrendszernek? (Oldjuk meg a Gauss elinimé&cié segitségével)

T+ Xy + 223+ 14 = B
Ty +2x3+ x4 =1

2zy + 4y +yry =4
3xy 4 63 4+ 314 =

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Bazis transzformacio segitségével szamitsuk ki a

0o ()
=19 2713
1) 1)
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2)

vektorokbdl 4llé vektorrendszer rangjat, illetve éllapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-parameteres-egyenletrendszer-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-rondabb-parameteres-egyenletrendszer-bazistranszf
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/egy-rondabb-parameteres-egyenletrendszer-gauss
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-bazistranszf
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28. OLDAL

A Gauss eliminacio segitségével szamitsuk ki a

0L
L7119 2713
1) 1
Vg = g\ Vy = ;
— 7 — 3
2) 2

vektorokbol &llé vektorrendszer rangjat, illetve allapitsuk meg, hogy eléallithaté-e segitséglikkel aza és Q vektor.

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Az a1, a9, ag figgetlen vektorok, és

v = a; — 2a9 + ag
Vg =01 +a3
v3 = 3a; + 2a9 + a3

Mekkora a V1, V9, V3 vektorrendszer rangja, illetve el6allithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a bazis transzformacié segitségével végezziik.

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Az a1, ag, ag fuggetlen vektorok, és

v = a; — 2a9 + ag
Vg =01+ a3
vy = 3a; + 2a9 + a3

Mekkora a v1, V9, V3 vektorrendszer rangja, illetve eléallithaté-e velik aQ = a; + 2a9 + ag vektor?
Szamitasainkat a Gauss eliminacio segitségével végezzlk.

Megnézem a kapcsol6doé epizédot

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a bazis transzformacié segitségével.

3 2 -1
A=11 1 -1
21 1

Megnézem a kapcsol6do epizédot
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https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/vektorrendszer-rangjanak-kiszamolasa-gauss
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29. OLDAL

Szamoljuk ki az aldbbi matrix inverzét a Gauss eliminécié segitségével.

3 2 -1
A=11 1 -1
21 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az alabbi mairix inverzeit a bazis transzformacié segitségével.

A:(134)
01 1

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Szamoljuk ki az alabbi matrix inverzeit a Gauss eliminaci6 segitségével.

A:(134)
01 1

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

3 5
A=
i (2 7)

2 5 4
byA=|3 1 7
4 1 1

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamitsuk ki az alabbi matrix determinansat.

2 3 5 1

4 3 -2 -5
-4 -1 5 7

6 6 3 -4

A:

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/linearis-algebra/matrix-inverze-negyzetes-matrixoknal-gauss
https://www.mateking.hu/linearis-algebra/matrixok-es-vektorok/matrixok
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Szamitsuk ki az alabbi matrixok determinansait.

1
0
1
8
1
,)
1
5)
1
)
2

y

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

—_
w
[\]

S O W otw o W ot w o
A O N ot O N Ot O

SN FEF O, AR OO

ot
ot

Az alabbi matrixnak milyen p paraméter esetén Iétezik inverze, milyen p paraméterre lesz a determinansa éppen 0,
illetve milyen p paraméterre lesz az A- T = Q egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa.

1 3 1
A=12 1 1
3 4 p

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert a Cramer-szabaly segitségével.
3xy +2x9 —x3 =4

T+ X9 +x3="T7

2x1 + 9 + 223 = 10

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Fliggvények

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

(&) = (a2~ 37
(@) = (-2 -2y
HORICETE
f(2) = VE=3 +2
f@)=—VE
FOBNE

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Abrazoljuk a kdvetkezé fiiggvényeket.

) f(z) = (2 - 3)2

) f(z) = 2? —
) (@) = (z - 4)2
) f(z) = (iUJr2)2
) f(z)=2-22

f f(w):3-(:13—4)2—
f(@)=(—=+3)" -

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
flz)=a?—6z+7

b) f(z) =2®+5z+6
f(z) =322 —122+9

d f(z) = —22% + 2z — 12

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY
31. OLDAL


https://www.mateking.hu/matematika-gtk/fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/fuggvenyek/fuggvenyek-abrazolasa-fuggvenytranszformaciok
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/fuggvenyek/a-masodfoku-fuggveny-abrazolasa

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY

32. OLDAL

Abrazoljuk a kovetkez6 fliggvényeket.

f(z) =
f(z) =2
f(z) =
f(z)=2°

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

af(w)Zx/m
) f(z) = 62
) f(@) = 3T F 6
) f@) = VT =4 +3
) f(@) = VEE =12 +1

0 f(z) = I 2z 3

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.

a) f(x) = |z — 5|

b) f(z) = |7 —z|
f(z) = |6 —2z|

d f(x)=|z+5|—

e) f(x) =3z —12|+1
fflz)=2—|4—2z|

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

2 f(z) = |22 —4
f(z) = |2? — 5z|
o) f(x) = [|z[ — 3|

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Abrazoljuk az alabbi fiiggvényeket.

a) f(m) = 13

0 f(2) = 35

o f(z) = T

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoljuk az alabbi figgvényeket.
a) f(x) = 3%7°

b) f(z) =3""2+3

o) f(z) = —227% +-4

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Abrazoljuk az alabbi fliggvényeket.
a) f(z) = e*°

b) f(z) =e*%+3

o f(z) = —e*3 +4

d f(z) =e>*+3

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a)(5-:l:3)/=?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivalas

Derivaljuk az alabbi figgvényeket.

a) (sin (26 4 22)) g
o (3 +Inz)!) =7
o (5°) =7

d) (In (z* + 22)) =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Oldjuk meg az alabbi feladatokat:

a) Milesz az f(x) = @? + bx — 7 fiiggvények a derivaltia az xg = 2-ben?
b) Milesz az f() = x3 + 222 — 3z — 1 figgvények a derivéltia az £y = 1-ben?

c)Mileszaz f(x) = —4x2? 4 5z fuggvények a derivéltja az £y = —3-ban?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Oldjuk meg az alabbi feladatokat:
a) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2% + 1 fuggvényt azyy = 55 pontban érinti.

b) Keressiik annak az érintének az egyenletét, ami az f(a:) =2 —2 + 4 fuggvényt egy olyan pontban érinti,
aminek X koordinataja negativ, Y koordinatéja 24.

c) Keressuk annak az érintének az egyenletét, amely érinti az f(a:) =zt + 5 + 12 fiiggvényt és parhuzamos az
y = —27x + 1 egyenessel.

d) Keressiik annak az érint6nek az egyenletét, ami az f(z) = 2e*~% + 5 fuggvényt azyy = 7 pontban érinti.

Megnézem a kapcsol6dd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgdalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) = z* — 423

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezziik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =23 -3z

Megnézem a kapcsolddod epizédot

a) Egy részvény arfolyamanak napi alakulasat az alabbi fliggvény adja meg reggel nyolc és este hat éra kdzétt, ahol
a nap x-edik 6rajaban az arfolyam ezer dollarba megadva

fl@)=(z—12)%2 +10 8<z<18
Mekkora volt a nyitasi és zarasi arfolyam? A nap melyik érajaban volt az arfolyam minimdlis, illetve maximalis?
b) Egy termék keresleti fliggvénye

_106__1
f(z) =10 100+z2

ahol x termék egységarat jeldli. Milyen egységar esetén maximalis az arbevétel?
c) Egy termék fajlagos nyeresége dollarban megadva

)
m(x) = ez 12

ahol x a hetente eladott mennyiséget jelenti 1000 darabban.
Milyen eladasi szam esetén optimalis a heti teljes nyereség?

Megnézem a kapcsolédd epizddot
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Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = dzeb—"

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.

@) = 52

(3+z)?

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Végezzik el a teljes figgvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

fl&)=z-e%

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

f(CC) — _ 3z

(4-2)?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

@) = 2=

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

lg 3z+€?
f(f’?):%

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

. 6417\7/.’17
(@)= g

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
flx) = (=° —4%) <lna: — \6/a:7>

Megnézem a kapcsolédo epizdédot
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.
f(x) = In’ x

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.
f(ZB) — 5:c3+59:4—7:c

Megnézem a kapcsolédd epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flz) =In /55

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

. 64E—W
f(z) = In (4—2z)+7

Megnézem a kapcsolédo epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

1o = ()’

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

4

f(z)= \E/(Inw —55°% 4 (4z+5)3 - :c)

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flz) = -

C/(aﬁ ~In (z3+z)— 632 +\/7_r) !

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

flz) = :

\5/6955 —lg (3—2z)—2°

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivéljuk az alabbi fliggvényt.

24422
f(z) =lg 5

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

. 72ac+3 _ 43
f(il?) "~ 5l :c+\4/a:7+a:

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi fliggvényt.

8—5z

f(:IJ) _ logﬁ zte

T+ 142 a8

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

f(@) = (5" +1g (92> — 1)) (VG2 +4e7)

Megnézem a kapcsolédo epizddot

Derivaljuk az alabbi figgvényt.

/6" Hgz
f(m) o In 24328

Megnézem a kapcsolédo epizddot
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Derivaljuk az alabbi figgvényt.
flz)=+v5—-3x - (6952“ + 41g:13>

Megnézem a kapcsoldédd epizédot
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Fliggvényvizsgalat & szélséérték-feladatok

Végezzilk el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = z* — 423

Megnézem a kapcsolédé epizddot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
f(z) =23 -3z

Megnézem a kapcsolodo epizédot

Hatarozzuk meg az a, b, ¢ valés paramétereket tgy, hogy az f(w) = a3 + bx? + cx + 28 flggvénynek
= 2-ben zérushelye, € = —4-ben lokalis maximumhelye, £ = —1-ben pedig inflexiés pontja legyen!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy 33x18 cm-es kartonlapbdl téglatest alaku dobozt készitlink. A doboz kiteritett hal6ja és méretei itt lathatdak.
a) Mekkora a doboz térfogata, haa = 7 cm?
b) Hogyan kell megvalasztani aza, b, ¢ élek hosszat ahhoz, hogy a doboz térfogata maximalis legyen?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.

f(z) =28 — 62 + /37

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el a teljes flggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) = 23 + 322

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi fliggvénynek.
f(z) =zt — 1822 + 17

Meagnézem a kapcsolédd epizédot

Végezzik el a teljes fliggvényvizsgalatat az alabbi figgvénynek.
fz)=a% —b52>+3z -7

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Normalis eloszlas

a) Egy Uzlet napi forgalma kézelit6leg normdlis eloszlasuvaldszinlséqi valtozo. A vasarlok atlagos szama 568 f6, a
széras 16 f6. Mekkora valdszinliséggel lesz egy adott napon a vevék szama legfeljebb 600 f6?

b) Egy hataratkel6helyen a varakozasi id6 normalis eloszlastvaldszinlségi valtozo, 18 perc vahaté értékkel. Annak
valészinisége, hogy az 4tkelésig legfeliebb 6 percet kell varni 1 — ®(2, 4). Mekkora a valészintiséggel tart
legalabb 20 percig a varakozas? Mekkora a valdszinlisége, hogy 10 percnél tdbb, de 20 percnél kevesebb ideig kell
varni?

c) Egy palackozé Gizemben 1 literes asvanyvizeket téltenek, kdzelit6leg normdlis eloszlassal. Annak valészinlsége,
hogy az (ivegbe t6ltétt viz a varhat6tdl legfeliebb 25 milliliterrel eltér 2®(2) — 1. Mekkora a széras?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy iskolaban a tanulék magassaganak eloszlasa normalis, 12 cm szérassal. Annak a valdszinlsége, hogy egy
tanulé 144 cm-nél alacsonyabb 0,159. Mekkora a valdszinlsége, hogy egy tanulé legaldbb 180 cm?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy teszt megirasara 90 perc all rendelkezésre, a megirasi id6 normalis eloszlasivalészinlségi valtozé 65 perc
varhaté értékkel és 10 perc szérassal. Mekkora val6szinliséggel végez valaki kevesebb, mint haromnegyed 6ra alatt?

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

Egy palackoz6 izemben 1 literes gyiimélcsleveket téltenek, kézelit6leg normalis eloszlassal. Annak valoszinlsége,
hogy az Givegbe t6It6tt gyimaolcslé a varhatétol legalabb 25 milliliterrel eltér 0,0456. Mekkora a sz6ras?

Megnézem a kapcsolddoé epizédot

Egy méteraru kiskereskedés altal naponta eladott szévet hossza normalis eloszlasivaldszinliségi valtozé 45m
varhaté értékkel és 5m szérassal. Mi a valészinlsége, hogy valamely nyitvatartasi napon az eladott szévet hossza a
40 métert6l 10 méternél nagyobb mértékben tér el?

Megnézem a kapcsolédd epizddot

Egy replilétér atlagos napi forgalma 124 000 utas, a széras 10 000, és a forgalom normalis eloszlasunak tekinthetd.

a) Mekkora a val6szin(isége, hogy az utasok szama egy adott napon a varhatétél legfeljebb a széras kétszeresével
tér el?

b) Adjunk becslést erre a valdszinliségre!

Megnézem a kapcsolddod epizédot
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Egy aruhaz atlagos havi forgalma 100 000 vevé, a széras 10 000, és a vev6k szama normalis eloszlastinak
tekinthetd.

a) Mekkora a valészinlisége, hogy a vev8k szama egy adott napon a varhat6tél legfeljebb 20%-kal tér el?
b) Adjunk becslést erre a valdszinlségre!

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy csomagol6 Gizemben 900g-os Uvegekbe tdltenek mézeket.

a) Legfeljebb mekkora szérast engedhetiink meg, ha az Gvegekbe t6ltétt méz mennyisége normalis eloszlasu
valdszinliségi valtozé és annak valdszinlisége, hogy egy Uvegben a méz mennyisége nem 890g és 910g kdzé esik
legfeljebb 0,1096 valészinliségl lehet?

b) Adjunk becslést a Csebisev-egyenlbtlenség segitségével!

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Egy Uvegbe tolt6tt folyadék mennyisége normalis eloszlastvaloszinlséqgi valtozo 1 liter varhato értékkel.

a) Mekkora a széras, ha annak a valészin(isége, hogy a folyadék mennyisége 990ml-nél kevesebbl — @(2)?
b) Mi a val6szin(isége, hogy egy 12 liveget tartalmaz6 csomagban legalabb 2 lveg tartalma legfeljebb 990mI?

Megnézem a kapcsolddod epizédot

Egy csomagol6izemben 500g-0s konzerveket téltenek 2g szérassal. Mekkora a val6szinlisége, hogy egy 20 darabos
csomagban legalabb 18 konzerv 494 és 506 gramm kézé esik?

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Valamely (izletben a vasarlok szama j6 kdzelitéssel normalis eloszlastvaldszinlséai valtozd. Ot nyitvatartasi napbol
atlagosan egyszer szokott eléfordulni, hogy a vasarlék szama kevesebb, mint 40. Mekkora a vasarlok atlagos szama,
ha a sz6ras 127

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Egy palackozé Gzemben 1,5 literes asvanyvizeket téltenek, kdzelit6leg normdlis eloszlassal. Annak valdszinlsége,
hogy az (ivegbe t6ltétt dsvanyviz a varhat6tél legfeliebb 24 milliliterrel tér el 2®(3) — 1. Mekkora a széras?

Megnézem a kapcsolddo epizédot
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Tobbvaltozos derivalas

Derivaljuk a kdvetkez6 fliggvényeket.
a) f(z,y) = 2° +yb + zy® — 23yt + 12
b) f(z,y) = z* + y? + 2zy® — 23y*

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Keressiik a kdvetkez6 fiiggvény lokalis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.

f(z,y) =2+ y> — 3zy

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

KeressUk a kévetkez6 fliggvények lokalis szélséértékhelyeit és nyeregpontjait.
a) f(z,y) = = +y* —day
o) f(2,y) = €2 —z+In(y* +1)

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Keressik a kdvetkez6 flggvények feltételes szélséértékhelyeit.
a) f(z,y) = zy + 12, afeltétel: 22 + y> = 8
b) f(z,y) =12 — 22 —y?, afeltétel. z —y —4 =10

Megnézem a kapcsolddo epizédot

a) Adjuk meg az f(z,y) = 3 — x2y* + 4y3 fuggvény (2, 1) pontoeli értintésikjanak egyenletét!

b) Milyen o paraméter esetén halad 4t a P (0,1, 1) pontban az f(z,y) = In (a -T+ yz) + ye® figgvényhez

huzott érint6 az (1,0, 1) ponton?

Megnézem a kapcsol6do epizédot

Szamoljuk ki az f(x,y) = x* — £2y3 + In z iranymenti derivaltjat av = (3,4) irany szerint az (1, 2) pontban.
Y Yy v

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Adjuk meg az e® + y2 =23 + In y implicit fiiggvény derivaltjat!

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY

43. OLDAL


https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/a-ketvaltozos-fuggvenyek-es-a-parcialis-derivalas
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/ketvaltozos-fuggvenyek-lokalis-szelsoertekei-es-nyeregpontjai-10
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/ketvaltozos-fuggvenyek-lokalis-szelsoertekei-es-nyeregpontjai-20
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/felteteles-szelsoertek-lagrange-multiplikator
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/az-erintosik-egyenlete
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/gradiensvektor-iranymenti-derivalt
https://www.mateking.hu/matematika-gtk/tobbvaltozos-derivalas/az-implicit-fuggveny-derivalasa

&5 MATEKING.HU - MATEMATIKA 1 GTK 0 FELADATGYUJTEMENY

44. OLDAL

Keressiik a kdvetkez6 fiiggvény lokalis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.
f@y)=22+2y+ 5+

Meagnézem a kapcsoldédd epizédot

KeressUk a kévetkez6 fliggvény lokdlis szélsGértékhelyeit és nyeregpontjait.

fl@,y) =2> +y* + 5

2242

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Keressuk a kdvetkezd fuggvény lokalis széls6értékhelyeit és nyeregpontjait.
f(z,y) = (2? —6z) - (y2 —4y) z,y >0

Megnézem a kapcsol6dod epizédot
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Integralas

Végezzik el az aldbbi feladatokat.

2 f(z) =22 F(z)=[f(z)de="
0 f@)=2 F(z)=[flz)dz="7
0) fol 2 dx =?

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Végezzik el az alabbi integralasokat.
a) [(4z+3)"dx ="

b) f 6xi—5 dr =7

o fe 3t dp =7

d) [52H de =7

e) [cos(122 4+ 5) dz =7
f) [sin(5z +9) de =7

Megnézem a kapcsol6dod epizédot

Végezzik el az alabbi feladatokat.
a) j;)l 2dr="

b) Szamoljuk ki, hogy mekkora a teriilete annak a tartomanynak, ami azf (z) = x? — 4z figgvény és az x tengely
kézétt van a [0, 6] intervallumon.

Megnézem a kapcsolédd epizddot

a) Szamoljuk ki a teriiletet, ami az f(x) = x? és 9(x) = —22 + 4 + 16 fuggvények kozétt van.
b) Szamoljuk ki a terilletet, ami az f(x) = ? — 6z + 10 és g(x) = 2z + 10 fuggvények kozstt van.

Megnézem a kapcsolddo epizédot

Szamoljuk ki az f(z) = —x? + 3 + 4 fiiggvény T = 3-nal huzhat6 érintGje altal hatérolt teriiletet.

Megnézem a kapcsolédé epizddot
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